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[Questioné.rio — Teoria de Conjuntos e Funqﬁes]

o O diagrama representa algumas informagoes sobre
a escolaridade dos moradores de um municipio.

onde

| = conjunto de todos os moradores que concluiram
um curso de inglés.

E = conjunto de todos os moradores que concluiram
um curso de espanhol.

S = conjunto de todos os moradores que concluiram
o Ensino Superior.

Em todas as seis regioes do diagrama, ha pelo
menos um morador representado. Assim, é correto
afirmar que se um morador dessa cidade

a) concluiu um curso de inglés, entao ele necessaria-
mente concluiu um curso de espanhol.

b) concluiu um curso de inglés e um de espanhol,
entao ele necessariamente concluiu o Ensino Supe-
rior.

¢) nao concluiu um curso de espanhol, entao ele nec-
essariamente nao concluiu o Ensino Superior.

d) nao concluiu um curso de inglés, entao ele neces-
sariamente nao concluiu um curso de espanhol.

e) nao concluiu um curso de inglés, entao ele neces-
sariamente nao concluiu o Ensino Superior.

® Lembre-se das propriedades de conjuntos, em es-
pecial a propriedade do complementar de subcon-
juntos: se A C B, entdo B C A°.

Pelo diagrama podemos ver que todos que estao em
S estao em I, pela definicao de subconjunto. Agora,
pela propriedade do complementar, quem NAO est
em I também NAO esta em S como estabelecido.

e Considere as funcoes f(x) = 2x e g(x) = x*,
definidas para todo namero real x. O numero de
solugoes da equacao f(g(x)) = g(f(x)) é igual a

a)l b)2 ¢0 d)4 e 3

® Lembre-se da definicao de composicao de
fungaes: aplica-se a fungao ‘de dentro’ e o resultado
vai na funcao ‘de fora’:

fg(x)) =g(f(x))
= f(x?) = g(2x)
= 2x? = (2x)?
= 0 = 4x% — 2x?
=2x>=0
=x=0

Como ha apenas um valor que satisfaz a equacao
dada, entao a resposta é 1.

B Analisando a carteira de vacinacao de 80 criangas
verificou-se que 52 receberam a vacina A, 68 rece-
beram a vacina B e 3 nao receberam a vacina A nem
a B. Dessas 80 criancas, receberam ambas as vaci-
nas (A e B) apenas

a) 37 b) 43 ¢) 16 d) 53 e) 64

® Lembre-se da definicao de complementar de um
conjunto e que, para usar o principio de inclusao
e exclusao, precisamos dos valores EXATOS para
obter os resultados corretos. Se nosso conjunto uni-
verso tem 80 criancas e 3 delas nao tomaram NEN-
HUMA vacina, entao essas 3 nao estao em A U B.
Assim, temos |A U B| = 80 — 3 = 77. Deste modo,

|AU B| =|A| + |B| - |AN B|
= 77 =52+ 68 — |[AN B|
= |AN B| =130 — 77 = 43



a Considere a fungao f : R — R definida por

_J2x, sex€Q
f(x)_{xz—l, sex¢Q
O valor de f(r) + f(V2) - (1) é
a) -2
b) 2V2 -z +1
¢) n? + 2V -2
d) 2z +1
e) 27 +2V2 — 2

® Lembre-se de quem sao os elementos de Q e os
elementos de R — Q.

Assim, f(m) =n* -1, f(V2) = (V2)  -1=2-1=1
e f(1) = 2. Ou seja, f(n) + f(V2) - f(1) =
-1+1-2=x"-2.

B Usando a equivaléncia logica (p — q)
(mp V q) entre outras leis de equivaléncia, mostre
que (-p) — (p — q) € uma tautologia sem usar
tabelas-verdade.

® Lembre-se das regras de equivaléncia e como usa-
las:

(=p) > (—9

=(=p) V (p — q) (implicacao)
pV(=pVg

(dupla negacao e implicagao)

= (p V —p) V q (associativadade)
=Vvgqg
=V (disjuncao tautologica)

(tautologia)

a Escreva a reciproca e a contrapositiva de cada uma
das seguintes implicagoes:
® Lembre-se que se p — q € uma implicagao, entao
q — p € a sua reciproca e 7q — —p € a sua contra-
positiva.
® Tradugoes tem mais de uma versao correta, o que
importa é que o significado seja 0 mesmo.

i) Todo grafo Euleriano é conexo.
Reciproca: Todo grafo conexo é Euleriano.

Contrapositiva: Se algum grafo nao é conexo, entao
ele nao é Euleriano.

ii)ab=0—a=00ub=0.
Reciproca: a=0oub =0 — ab =0.

Contrapositiva:a #0e b # 0 — ab # 0.

iii) Se ABAC é um triangulo retangulo, entdo a? =

b% + c2.

Reciproca: Se a> = b% + c%, entio ABAC é um
triangulo retangulo.

Contrapositiva: Se a’ # b + ¢%, entao ABAC nio é
um triangulo retangulo.



